
บทที่ 1 

แนวความคิดเบ้ืองตน (Fundamental Concepts) 
 

ความรูเกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะหเปนความรูที่เกิดจากการเชื่อมโยงระหวางความรูทางดานพีชคณิตกับ

เรขาคณิต เพ่ือนำมาใชอธิบายสมบัติทางเรขาคณิตของเสนโคงเมื่อกำหนดสมการมาให หรือใชในการหาสมการตาง 

ๆ เมื่อกำหนดสมบัติทางเรขาคณิตมาให ในการพิจารณาสมบัติของฟงกชันในวิชาแคลคูลัสหลายครั้งพบวา ถา

พิจารณาจากกราฟหรือสมบัติทางเรขาคณิตของฟงกชันจะทำใหเขาใจปญหาไดดีข้ึนและงายขึ้น  

การกำหนดจุดบนระนาบดวยคูอันดับของจำนวนจริง สมาชิกตัวแรกของคูอันดับเรียกวา พิกัดที่หนึ่ง และ

สมาชิกตัวหลังของคูอันดับเรียกวา พิกัดที่สอง ซึ่งระนาบดังกลาวเกิดจากเสนจำนวนสองเสนตัดกันและตั้งฉากซึ่ง

กันและกัน และเรียกจุดตัดนี้วาจุดกำเนิด สำหรับบทที่ 1 เปนแนวความคิดเบื้องตนสำหรับเรขาคณิตวิเคราะหที่

กลาวถึงในเรื่องการหาระยะระหวางจุดสองจุด จุดแบงของสวนของเสนตรง ความชันของเสนตรง และมุมระหวาง

เสนตรงสองเสน ซึ่งจะเปนตัวชวยในการคำนวณเก่ียวกับรูปเรขาคณิต โดยอาศัยการเขียนกราฟลงบนพิกัด และเปน

เครื่องมือพ้ืนฐานที่ชวยแกปญหาเรื่องความสัมพันธได การหาที่ตั้งของจุดในระนาบ จำเปนตองใชแกนพิกัดเปนหลัก

ในการหาจุดที่ตั้ง พิกัดที่นิยมในปจจุบันมี 2 ระบบ คือ ระบบพิกัดฉาก และ ระบบพิกัดเชิงข้ัว สำหรับในบทนี้เราจะ

กลาวถึงระบบพิกัดฉาก 

 

1.1 ระบบพิกัดฉาก (Rectangular Coordinate System)  

ระบบพิกัดฉาก ประกอบดวยเสนตรง 2 เสนตั้งฉากซึ่งกันและกัน ซึ่งเสนตรง 2 เสนนั้น เรียกวา แกนพิกัด 

(Coordinate Axes) 

แกนในแนวนอน (Abscissa Axis) เรียกวา แกน X   

แกนในแนวตั้ง (Ordinate Axis) เรียกวา แกน Y   

ระนาบที่มีแกนพิกัดทั้งสองอยู เรียกวา ระนาบพิกัด (Coordinate Plane) โดยแกนพิกัดตัดกันที่พิกัด 

(0, 0)  ซึ่งเรียกวา จุดกำเนิด (Origin Point)  

จุดบนแกน X   ทางดานขวาของจุดกำเนิด มีคาความจริงเปนบวก ( )  

ทางดานซายของจุดกำเนิด มีคาความจริงเปนลบ ( )   

จุดบนแกน Y   ทางดานบนของจุดกำเนิด มีคาความจริงเปนบวก ( )   

ทางดานลางของจุดกำเนิด มีคาความจริงเปนลบ ( )   

การตัดกันของแกนทั้งสองนี้ จะแบงพื้นที่ระนาบออกเปน 4 สวน เรียกวา จตุภาค (Quadrants) คือ จตุ

ภาคท่ี 1 1( )Q , จตุภาคที่ 2 2( )Q , จตุภาคที่ 3 3( )Q , จตุภาคที่ 4 4( )Q  ดังแสดงในรูป 
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สำหรับพิกัดในระนาบพิกัดฉาก จะเขียนพิกัดในรูปของคูอันดับ (Ordered Pair) เชน คูอันดับ (0, 0)  

หมายถึง จุดกำเนิด, คูอันดับ (1, 2)  หมายถึง ตำแหนงซึ่งอยูหางจากจุดกำเนิดมาทางขวาเปน ระยะ 1  หนวย 

และอยูต่ำกวา จุดกำเนิดลงมาเปนระยะ 2  หนวย หรือ กลาวไดวา จุด (1, 2)  นี้ อยูตรงกับคา x  เปน 1  และคา 

y  เปน 2  นั้นเอง  
 

ตัวอยาง 1.1.1 จงลงจุด ( 2, 3), ( 3,4), (0, 2), (5, 0)A B C D    บนระนาบพิกัดฉาก 
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1.2 ระยะทางระหวางจดุสองจุด (Distance Between Two Points)  

สัญลักษณที่ใชแทนระยะทางระหวางจุด A  กับ B  คือ AB  หรือ AB  

1.2.1 ระยะทางที่ขนานกับแกน X  
 

 
 

จากรูป ระยะทางระหวางจุด A  และ B  คือ  

1 2 2 1AB x x x x     

1.2.2 ระยะทางที่ขนานกับแกน Y  
 

 
 

จากรูป ระยะทางระหวางจุด C  และ D  คือ 

1 2 2 1CD y y y y     
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ตัวอยาง 1.2.1 จงหาระยะทางระหวางจุด (2, 0)A  กับจุด ( 4, 0)B   

.................................................................................................................................................

................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................  

  

ตัวอยาง 1.2.2 จงหาระยะทางระหวางจุด ( 3, 3)C   กับจุด (4,3)D  

.................................................................................................................................................

................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................  

 

ตัวอยาง 1.2.3 จงหาระยะทางระหวางจุด ( 3, 3)D   กับจุด ( 3, 2)E    

.................................................................................................................................................

................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................  

 

ตัวอยาง 1.2.4 จงหาระยะทางระหวางจุด (99, 9)G   กับจุด (99,3)H  

.................................................................................................................................................

................................................................................................................................................. 

................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.2.3 จงหาระยะทางระหวางจุด ( 4,1)A   กับจุด ( 1,5)B   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

ตัวอยาง 1.2.4 จงหาระยะทางระหวางจุด (2, 3)C  กับจุด (4, 1)D   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

ทฤษฎีบท 1.2.1 ใหจุด 1 1 1( , )P x y  และ 2 2 2( , )P x y  เปนจุด 2 จุดใด ๆ บนระนาบ XY  และ d  

แทนระยะทางระหวางจุด 1P  กับ จุด 2P  จะได 

2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y     
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ตัวอยาง 1.2.5 จุดยอดของรูปสามเหลี่ยม ABC  ซึ่งมีพิกัด ( 2, 4), (6,0)A B   และ ( 2, 4)C   อยากทราบวา

รูปสามเหลี่ยม ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมชนิดใด 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.2.6 กำหนดใหจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมดานเทาเปน (0, 0)  และ (0,2)  อยากทราบวาจุดยอดที่เหลือ

ของรูปสามเหลี่ยมนี้อยูท่ีพิกัดใด 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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ตัวอยาง 1.2.7 รูปสามเหลี่ยม ABC  มีมุม ˆABC  เปนมุมฉาก และดานตรงขามมุมฉากยาว 10  หนวย ถาพิกัด

ของจุด A  และจุด B  คือ ( 4, 3)  และ ( 1,2)  ตามลำดับ จงหาพิกัดของจุด C  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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1.3 จดุแบงของสวนของเสนตรง (Division Point of Line Segment)  

 

 

 

 

 

 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

ทฤษฎีบท 1.3.1 กำหนดใหจุด 1 1( , )A x y  และ 2 2( , )B x y  เปน 2 จุดใด ๆ บนระนาบ XY  ใหจุด 

( , )P x y  แบงระยะ AB  ออกเปนอัตราสวน 1 2: :AP PB r r  จะไดจุด ( , )P x y  มีพิกัดดังนี้ 

1 2 2 1 1 2 2 1

1 2 1 2

,
r x r x r y r y

x y
r r r r
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ตัวอยาง 1.3.1 ใหจุด ( 1, 3)A   และจุด (5,3)B  จงหาจุด ( , )P x y  ซึ่งแบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปน

อัตราสวน : 1 : 2AP PB   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.3.2 ใหจุด ( 1, 2)A   และจุด (3,6)B  จงหาจุดก่ึงกลางระหวางจุด A  กับจุด B  

วิธีทำ ให 1 1 2 2( 1, 2) ( , ), (3,6) ( , )A A x y B B x y     และจุด ( , )P x y  เปนจุดกึ่งกลางระหวางจุด A  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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ตัวอยาง 1.3.3 ใหจุด (2, 5)A   และจุด (1, 2)B   จงหาจุด ( , )P x y  ซึ่งแบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปน

อัตราสวน : 2 : ( 1)AP PB    

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

 

ตัวอยาง 1.3.5 จงหาพิกัดจุด 2 จุด ที่แบงสวนของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด ( 3, 4)A   และจุด (6,11)B  ออกเปนสาม

สวนเทา ๆ กัน 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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ตัวอยาง 1.3.6 จงหาพิกัดของจุดซึ่งเปน 3
4

 ของระยะจากจุด (6, 4)A   ไปยังจุด (2,4)B   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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1.4 ความชันของเสนตรง (Gradient of a Straight Line)  

ความชันของเสนตรง หรือมุมเอียงของเสนตรงเปนแนวคิดเกี่ยวกับการอธิบายเสนตรงในระนาบที่นิยมใช

ในวิชาแคลคูลัส โดยการวัดมุมในทิศทางทวนเข็มนาิกามีคาเปนบวกและการวัดมุมในทิศทางตามเข็มนาิกามุมมี

คาเปนลบที่ใชหลักการเดียวกับการวัดมุมในวิชาตรีโกณมิติ  

ความชันของเสนตรง คืออัตราสวนระหวางคา y  ที่เปลี่ยนแปลงไปตอคา x  ที่เปลี่ยนแปลงไป โดยใช

สัญลักษณแทนคือ m  ซึ่งคา m  อาจเปนบวก หรือเปนลบ หรือเปนศูนยก็ได  

 

 

 

 

 
 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
  

บทนิยาม 1.4.1 ความชัน (Slope) ของเสนตรง คือ คาเเทนเจนต (Tangent) ของมุม ถากำหนดให 

m  เปนความชันของเสนตรง จะได 

tanm   
เมื่อ   เปนมุมระหวางเสนตรงสองเสน 
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.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

ทฤษฎีบท 1.4.1 เสนตรงสองเสนขนานกัน ก็ตอเมื่อ ความชันของเสนตรงท้ังสองเสนเทากัน 1 2( )m m  
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.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

ทฤษฎีบท 1.4.2 ผลคูณของความชันของเสนตรงทั้งสองเสนเทากับ ( 1)  ก็ตอเมื่อ เสนตรงตั้งฉาก  

ซึ่งกันและกัน 
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.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

ทฤษฎีบท 1.4.3 ความชัน m  ของเสนตรง l  ผานจุด 1 1 1( , )P x y  และจุด 2 2 2( , )P x y  เม่ือ 1 2x x  คือ  

1 2 2 1

1 2 2 1

y y y y
m

x x x x
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ตัวอยาง 1.4.1 จงหาความชันของเสนตรงที่เชื่อมจุด (0,2)A  และจุด (2, 4)B   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

 

ตัวอยาง 1.4.2 จงหาความชันของเสนตรงที่เชื่อมจุด (4,1)A  และจุด (2,5)B   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.4.3 จงหาความชันของเสนตรงที่เชื่อมจุด ( 4, 2)A   และจุด (3, 2)B    

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

 

ตัวอยาง 1.4.4 จงหาความชันของเสนตรงที่เชื่อมจุด (1, 2)A   และจุด (1, 3)B   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

 
ตัวอยาง 1.4.5 จงพิจารณาวาเสนตรง 1l  ที่ผานจุด (2,1)A  และจุด (4,2)B  และเสนตรง 2l  ที่ผานจุด ( 2,4)C   

และจุด ( 8,1)D   ขนานกัน หรือ ตั้งฉากกัน  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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ตัวอยาง 1.4.6 จงพิจารณาวาเสนตรง 1l  ที่ผานจุด (2, 3)A  และจุด (6,1)B  และเสนตรง 2l  ที่ผานจุด 

( 2, 5)C    และจุด (1,1)D  ขนานกัน หรือ ตั้งฉากกัน  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.4.7 จงแสดงวารูปสามเหลี่ยม ABC  ซึ่งมีจุดยอดอยูที่ ( 1,0), (5,2)A B  และ (2,11)C  เปนรูป

สามเหลี่ยมมุมฉาก 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.4.8 จงแสดงวารูปสี่เหลี่ยม PQRS  ซึ่งมีจุดยอดอยูที่ ( 7, 3), (6,5), (11, 1)P Q R    และ 

( 2, 9)S    เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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1.5 มมุระหวางเสนตรงสองเสน (Angle Between Two Line) 

เมื่อเสนตรง 1l  และ เสนตรง 2l  ตัดกันจะเกิดมุมที่จุดตัด 2 มุม คือ   และ    ซึ่งเปนมุมประกอบ 2 มุมฉาก 

ดังรูปที่ 1.32 ในที่นี้เราจะแสดงการหามุมตัดกันของเสนตรง 1l  และ 2l  ในเทอมของความชันของเสนตรงทั้งสอง 

 

 

 

 
 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

 

 

 

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

บทนิยาม 1.5.1 ให 1l  และ 2l  เปนเสนตรงท่ีมีมุมเอียง 1  และ 2  ตามลำดับ และ 1 2   ถา   

คือมุมระหวาง 1l  และ 2l  แลว 2 1 , 0         
 

ทฤษฎีบท 1.5.1 ถา 1l  และ 2l  เปนเสนตรง 2 เสนที่ไมตั้งฉากซึ่งกันและกัน 1m  และ 2m  เปน 

ความชันของเสนตรง 1l  และ 2l  ตามลำดับแลว  2 1

1 2

tan
1
m m

mm
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ตัวอยาง 1.5.1 ถาเสนตรง 1l  มีความชัน 1
2
  และเสนตรง 2l  มีความชัน 1

3
 จงหามุมแหลมระหวางเสนตรงสอง

เสนนี ้

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

ตัวอยาง 1.5.2 จงหามุมภายในของรูปสามเหลี่ยมซึ่งมีจุดยอดดังนี้ ( 2,2), (5,1)A B  และ (1, 3)C   

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
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ตัวอยาง 1.5.3 จงหามุมแหลมที่เกิดจากการตัดกันของเสนตรง 1l  ที่ผานจุด ( 1,3)  และ (3,5)  กับเสนตรง 2l  

ทีผ่านจุด ( 2,8)  และ ( 3,5 3)  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................  
 

สรุปทายบทที่ 1  

สำหรับในบทที่ 1 นั้นเราไดศึกษาระบบพิกัดฉาก ระยะทางระหวางจุดสองจุด จุดแบงของสวน ของเสนตรง 

ความชันของเสนตรง มุมระหวางเสนตรงสองเสน ซึ่งมีสูตรที่สำคัญดังนี้  

ระยะทางระหวางจุดสองจุด  2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y     

จุดแบงของสวนของเสนตรง  1 2 2 1 1 2 2 1

1 2 1 2

,
r x r x r y r y

x y
r r r r
 

 
 

 

ความชันของเสนตรง           1 2 2 1

1 2 2 1

tan
y y y y

m
x x x x


 

  
 

  

มุมระหวางเสนตรงสองเสน   2 1

1 2

tan
1
m m

mm






 



บทที่ 1 แนวความคิดเบื้องตน   21 
 

แบบฝกหัดบทที่ 1 

จงหาระยะทางระหวางจุด 2 จุดที่กำหนดใหตอไปนี้ (ขอ 1.1 - 1.10)  

1.1 (1,2),(1,3)    1.2 (5,3),( 3,3)    1.3 (0,1),(0,5)  

1.4 ( 2,8),(5,8)    1.5 (3,10),(7,4)   1.6 ( 3, 3),(2,2)    

1.7 (2,3),( 1,0)    1.8 (5,6),( 6,5)    1.9 (3, 7),(2, 8)    

1.10 1 3 5 7, , ,
2 4 3 5

              
 

 

จงวาดรูปสามเหลี่ยมโดยใหจุดยอดดังตอไปนี้ พรอมทั้งหาความยาวของแตละดาน (ขอ 1.11 1.12)  

1.11 ( 1, 1), (2,3), (3,8)A B C   

1.12 (2,4), ( 3,1), (5,6)A B C   

1.13 จงแสดงวาจุด ( 2,0), (5,2)A B  และ (0,2 3)C  เปนจุดของมุมรูปสามเหลี่ยมดานเทา  

1.14 จงแสดงวาจุด ( 3,1), (2 3, 2)A B   และ (2 3, 4)C  เปนจุดของมุมรูปสามเหลี่ยมดานเทา 

1.15 จุดยอดของสามเหลี่ยม ABC  ซึ่งมีพิกัด (3, 4), (6,2)A B  และ ( 5, 0)C   สามเหลี่ยม ABC  

เปนสามเหลี่ยมชนิดใด 

1.16 จงแสดงวาจุด (1, 1), (5,2), (2,6)A B C  และจุด ( 2,3)D   ที่กำหนดใหเปนจุดยอดของรูป

สี่เหลี่ยมดานเทา 

 

จงแสดงวาจุดแตละจุดที่กำหนดใหตอไปนี้ อยูบนเสนตรงเดียวกัน (ขอ 1.17 - 1.23)  

1.17 (1,1), (2,2), (3,5)A B C  

1.18 (3,1), (6, 3), ( 3, 3)A B C     

1.19 (1,2), ( 5, 2), ( 2,5)A B C     

1.20 ถา ( ,4)x อยูหางจาก (5, 2)  และ (3,4)  เปนระยะทางเทากัน จงหาคา x   

1.21 ถา ( 3, )y อยูหางจาก (2,6) และ (7, 2)  เปนระยะทางเทากัน จงหาคา y  

1.22 จงหาจุดบนแกน x  ที่หางจาก ( 2,5)  และ (4,1)  เปนระยะทางเทากัน 

1.23 จงหาจุดบนแกน y  ที่หางจาก ( 4, 2)   และ (3,1)  เปนระยะทางเทากัน 
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จงหาพิกัดจุดก่ึงกลางระหวางจุด 2 จุดที่กำหนดใหตอไปนี้ (ขอ 1.24 - 1.33)  

1.24 (2,3),(3,2)    1.25 ( 1,2),( 3,1)     1.26 (4,11),(12, 3)   

1.27 ( 5, 3),( 2,1)      1.28 (3,8),( 6, 5)     1.29 (3,1),(3,5)  

1.30 3 7,1 , 1,
2 8
              

   1.31 5 6,7 , ,5
6 8

              
  1.32 2 1 3 7, , ,

5 2 2 6
              

 

1.33 9 1,7 , 3,
5 2
              

 

1.34 ถาจุดปลายของเสนตรง 1( , 3)x  และ 2( 3, )y  แบงครึ่งตรงจุด (2,7)  พอดี จงหาคาของ 1x  และ 2y  

 
จงหาจุด ( , )P x y  โดยที่อัตราสวนของ :AP AB  มีคาเทากับ r  (ขอ 1.35 - 1.40)  

1.35 2(2, 4), (5,6),
3

A B r    1.36 1( 1, 2), (4, 2),
5

A B r      

1.37 3( 7,11), (5,6),
4

A B r    1.38 2 1 5, , ( 1, 3),
3 8 7

A B r
        

  

1.39 7 2 9, 2 , 2, ,
11 3 11

A B r
               

  1.40 11 1 2 2,2 , , ,
12 2 3 5

A B r
                 

  

 

จงหาความชันของเสนตรงท่ีผานจุด 2 จุดตอไปนี้ (ขอ 1.40 - 1.45)  

1.40 (2,1),( 5,7)    1.41 (7,11),(7,8)    1.42 (5, 6),(9, 6)   

1.43 3 9,5 , 7,
2 5
              

   1.44  1 ,3 , 9, 4
2

     
  1.45 1 5 4,3 , ,

2 6 3
              

 

 

 

จงพิสูจนวาจุดยอดที่กำหนดใหเปนจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยใชความชัน (ขอ 1.46 - 1.48)  

 1.46 (4, 4),(4,4),(0,0)    1.47 ( 1,2),(3, 6),(3,4)   

1.48 (7,1),(0, 2),(5, 4)    

 
จงหามุมภายในทั้งสามของรูปสามเหลี่ยม ABC  เมื่อกำหนดจุดยอดใหดังตอไปนี้ (ขอ 1.49 - 1.50)  

1.49 (1,1), (5,2), (3,5)A B C    1.50 (2,2), ( 4, 1), (6, 5)A B C    
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จงหาความชันของเสนตรงท่ีผานจุด 2 จุดของเสนตรง 2 เสน แลวพิจารณาวา เสนตรงขนานกัน เสนตรงตั้งฉากกัน 

หรือทำมุมเทาไร (ขอ 1.51 - 1.53)  

1.51 (1, 1),( 4, 4)    และ (1,1),(4, 4)   

1.52 (2, 3),(0,2)  และ (1,0),(6,2)  

1.53 ( 6, 4),(22,8)   และ ( 5,7),(7, 8)   

 

จงแสดงวาจุด 4 จุดท่ีกำหนดใหตอไปนี ้เปนจุดยอดของรูปสี่เหลี่ยมผืนผา ABCD   

(ขอ 1.53 - 1.56)  

1.53 ( 4,3), (0, 2), (5,2), (1,7)A B C D        1.54  (2,2), (7, 3), (10,0), (5,5)A B C D   

1.55 (5, 1), (7,6), (0,8), ( 2,1)A B C D       1.56  (5,7), (1,1), (4, 1), (8,5)A B C D   

 

จงแสดงวาจุด 4 จุดกำหนดใหตอไปนี้ เปนจุดยอดของรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน ABCD   

(ขอ 1.57 - 1.60)  

1.57  (3,0), (7,0), (5,3), (1,3)A B C D   

1.58  ( 2,3), (6,1), (5, 2), ( 3,0)A B C D     

1.59  ( 1, 2), (3, 6), (11, 1), (7,3)A B C D      

1.60  (0,0), (6,3), (9,9), (3,6)A B C D   
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Note บทที่ 1 


